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Nivel

72 e 82 séries do Ensino Fundamental

22 FASE - 18 de novembro de 2006

Cole aqui a etiqueta com os dados do aluno.

Parabéns pelo seu desempenho na 12Fase da OBMEP, E com grande satisfagao que contamos agora
com sua participagdo na 22 Fase. Desejamos que vocé fagca uma boa prova e que ela seja um estimulo
para aumentar seu gosto e alegria em estudar Matematica.

Ministério
da Ciéncia e Ministério da
Tecnologia Educacao

Um abrago da equipe da OBMEP!
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INSTRUCOES

1.

Verifique se os dados da etiqueta acima estdo corretos. Escreva
seus dados (nome e endereco completos) e assine no local indicado.
Assine também a lista de presenca.

A prova pode ser feita a lapis ou a caneta.

A duragdo da prova é de 3 horas. Vocé sé podera deixar a sala
de prova 25 minutos ap6s o inicio da prova. Ao terminar a prova,
entregue-a ao aplicador.

A solugdo de cada questdo deve ser escrita na pagina reservada
para ela, de maneira organizada e legivel. Evite escrever solugdes
na folha de rascunho.

Na corregao serao considerados todos os raciocinios que vocé apre-
sentar. Tente resolver o maior nimero possivel de itens de todas as
questodes.

Respostas sem justificativas nao serao consideradas na corregao.

Nao é permitido o uso de instrumentos de desenho, calculadoras ou
qualquer fonte de consulta.

Nao é permitido comunicar-se com outras pessoas além do aplica-
dor.

N&o escreva nos espagos sombreados.

“Felicidade é a certeza de que nossa vida ndo esta se passando inutiimente”.

!

Os nomes usados nesta prova sdo de personagens da obra do grande escritor brasileiro Erico Verissimo.

Nome completo do aluno

Endereco completo do aluno

Complemento

Cidade UF
DDD Telefone (opcional
Assinatura
1 2 4 5 6 Total
Correcao Regional
1 2 4 5 6 Total

Correcao Nacional
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Respostas sem justificativa ndo serdo consideradas
[2]

(1) Uma folha retangular de 20 cm por 30 cm foi cortada ao longo das linhas tracejadas
AC e BD em quatro pedagos: dois triangulos iguais e dois poligonos iguais de cinco lados
cada um, como na figura I.

Os segmentos AC e BD tém o mesmo comprimento e se encontram no centro do retangulo
formando angulos retos.

®

Qual é o comprimento do segmento AB?

5

Qual é a area de um pedaco triangular? E de um pedago de cinco lados?

—
(¢]
-

Com os quatro pedagos podemos montar um quadrado com um buraco retangular, como
na figura 1I. Qual é a &rea do buraco?
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(2) Na tabela, o Capitdo Rodrigo escreveu a letra Q embaixo de todos os nimeros que sdo quadrados perfeitos e a letra N
embaixo de todos os outros.

11234 |5|6|7|(8]|]9]|10|11 12|13 |14 | 15|16 | 17 | --- | 2004 | 2005 | 2006
QININ|Q|N|IN/N|IN|Q|N|N|N|N| N|N|Q|N|---| N| N | N

(a) Quantas vezes o Capitao Rodrigo escreveu a letra Q?
(b) Que numero esta acima do milésimo N a partir da esquerda? 100 letras N

—N—
(c) O Capitao Rodrigo percebeu que em uma parte da tabela aparece a seqiiéncia Q NNNN ... NNNN Q ou seja, uma letra Q
seguida de 100 letras N seguidas de outra letra Q. Que nimero esté acima do primeiro Q dessa sequéncia?

TOTAL
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D

(8)  Afigura representa o tragado de uma pista de corrida. Os postos A, B, C e D

sdo usados para partidas e chegadas de todas as corridas. As distancias entre postos

vizinhos, em quilometros, estédo indicadas na figura e as corridas sao realizadas no

sentido indicado pela flecha.

Por exemplo, uma corrida de 17 km pode ser realizada com partida em D e chegada

em A. A

C
(@) Quais sao os postos de partida e chegada de uma corrida de 14 quilémetros?
(b) E para uma corrida de 100 quildbmetros, quais sdo esses postos?

(c) Mostre que é possivel realizar corridas com extensao igual a qualquer nimero inteiro de quildmetros.

TOTAL
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(4) Na figura, os triangulos ABC e DEF s&o equilateros de lados 14 cm e 13 cm, respectivamente, e os lados BC e EF s&o

paralelos. A
P u
F E
(a) Calcule a medida do angulo EUT. T
(b) Calcule o perimetro do poligono PQRSTU.
(c) Se osegmento PQ mede 6 cm, qual é a medida do segmento ST? Q
B R S C

TOTAL
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(5)

de 1 a 19. Ana ficou com nove desses cartoes, Bibiana, com outros nove e Pedro Missionario,
com o cartdo que sobrou.

(@)
(b)
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Ana Terra, Bibiana e Pedro Missionério distribuiram entre si dezenove cartdes numerados

E possivel que a soma dos nilimeros escritos nos cartdes de Ana seja 136? Por qué?

Se a soma dos nimeros escritos nos cartdes de Ana é 90 a mais que a soma dos nimeros
escritos nos cartdes de Bibiana, qual € o nimero escrito no cartdo de Pedro Missionario?

TOTAL
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(6) © quadrado da figura 1 é chamado especial porque 42113 Al B
1. ele esta dividido em 16 quadrados iguais; 11324
2. em cada linha e em cada coluna aparecem os algarismos 1, 2, 3 e 4; 3111412 clp
3. em cada um dos quadrados A, B, C e D (como na figura 1T) aparecem os alga- 24]3|1
rismos 1, 2,3 e 4. I 1T

(a) Complete o quadrado abaixo de modo que ele se torne especial.
2
3|4

(b) E possivel completar o quadrado abaixo de modo a obter um quadrado especial? Por qué?
2
3|4

(c) Exibatodas as maneiras de completar o quadrado abaixo de modo a obter um quadrado especial.
112
3|4

(d) Quantos quadrados especiais existem?

TOTAL







